
8 класс

8.1 Решить уравнение: .61242 xxx 

Решение:
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Ответ: 6; -3; -1.

8.2 Определить через сколько минут после того, как часы показывали
9 часов, минутная стрелка догонит часовую?

Решение:
Обозначим через x  число минутных делений, которые пройдет часовая

стрелка до встречи с минутной стрелкой. Минутная стрелка за это же время
пройдет x45  минутных делений. Но так как минутная стрелка движется в 12

раз быстрее часовой, то xx  4512 . Отсюда
11
14x  минутных делений.

Таким образом, минутная стрелка догонит часовую через )45( x  минут, т.е.

через
11
149  минуты.

Ответ:
11
149  минуты.

8.3 Докажите, что если ,1,0,0  baba  то
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Решение:

Имеем 1)(4 2  baab , т.е.
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8.4 Из точки внутри равностороннего треугольника опускаются
перпендикуляры на стороны. Докажите, что сумма их длин не зависит от
выбора точки.

Решение:
Дано: АВС – треугольник, aACBCAB  ,

М – любая точка внутри ABC , BCMH A  ,
ACMH B  , ABMHC  .

Доказать: constMHMHMH CBA  .

Доказательство.
Дополнительные построения: АМ, ВМ, СМ.
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Следовательно, сумма длин перпендикуляров не зависит от выбора точки
М: constMHMHMH CBA  .

8.5 m целых положительных чисел (не обязательно различных), не
превосходящих n, выписаны в порядке неубывания: maaa  ...21 .

Аналогично n целых положительных чисел, не превосходящих m,
расположены в порядке неубывания: nbbb  ...21

Докажите, что найдутся два номера i и j, такие что jbia ji  .

Решение:
Так как ,...1 21 naaa m 

то ,...212 21 mnmaaa m 

Аналогично ....212 21 nmnbbb n 



Таким образом, получается, что в пределах от 2 до m+n находятся m+n
целых чисел iai  и jb j   ( mi ,...,1 ),( nj ,...,1 ). Значит, какие-то два из них
непременно совпадают. Но числа iai  все различны – среди них нет
совпадений, аналогично нет совпадений среди чисел jb j  . Поэтому совпадут
какие-то два числа iai  и jb j  .


