
10 класс 
 

10.1. Парабола проходит через точки (1;1) и (2;2) и касается оси 
абсцисс. Найдите координаты точки касания. 

 
Решение: 
Условие касания оси абсцисс означает, что уравнение параболы имеет 

вид 2
0 )( xxay −= , где 0≠a , 0x  – абсцисса точки касания. Еще из условия 

имеем: 
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Из второго уравнения находим: 20 ±=x  (и далее соответствующие 
значения a ). 

Ответ: 2± . 
 
 
 
 
10.2. Докажите или опровергните следующее утверждение: нера-

венство 0||2 24 ≥+− xxx  справедливо при любых значениях x . 
 
Решение: 
Попробуем доказать, что при некоторых значениях x  значение выра-

жения xxx +− 24 2  отрицательно. Например, если 8,0=x , то 
.),,(,),,(,,,, 0161512080180280808080280 324 <+−=+⋅−=+⋅−  

Опровергнуто. 
 
 
 
 

10.3. На стороне ВС треугольника АВС взята точка D так, что 
ВD:DC=2:1. В каком отношении отрезок AD делит медиану СЕ? 
 

Решение: 
См. рисунок. Идея решения заключается в следующем. 
Сделаем BC  медианой. Дополнительные построения: ACCC =1 . Тогда 

BC - медиана треугольника 1ABC . Тогда D  оказывается точкой пересечения 
медиан треугольника 1ABC  (так как 1:2: =DCBD ). Значит, AF  - медиана 
треугольника 1ABC  и среднюю линию CE этого треугольника она делит по-
полам: OECO = . 

 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ответ: отрезок AD делит медиану СЕ пополам, т.е. в отношении 1:1. 
 
 
 
 
 

10.4. Число t таково, что разность tt −−+ 25002518 равна 6. Че-
му равна сумма tt −++ 25002518 ? 
 

Решение: 
По условию, 625002518 =−−+ tt        (1) 
Пусть xtt =−++ 25002518         (2) 
Возведем равенства (1) и (2) в квадрат и сложим, получим: 

23610036 x+= , откуда 
100=x . 

Ответ: 100 . 
 
 
 
 

10.5. Можно ли числа 55, 56,…,90, 91 разбить на две группы (не ме-
нее двух чисел в каждой) так, чтобы сумма всех чисел одной группы де-
лилась на сумму всех чисел другой группы? 

 
Решение: 
Предположим, что это сделать можно. 
Пусть V  – сумма чисел одной группы, W – сумма чисел другой груп-

пы, W  делится на V , т.е. mVW = , где m – натуральное число. Подсчитаем 
сумму всех 37 чисел. Получим следующее: 

,WV 3773 ⋅=+  где 73 – среднее значение чисел исходной группы; 
,mVV 3773 ⋅=+  

( ) .Vm 37731 ⋅=+  
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Из последнего равенства видно, что V  делитель числа 3773 ⋅  и 
3773 ⋅<V . Но так как числа 37 и 73 – простые, то натуральные делители чис-

ла 3773 ⋅  – 1, 37, 73, 73*37. В сумму V  входят не менее двух чисел, поэтому 
18191901115655 =+≤≤=+ V , так что V  не совпадает ни с одним из вари-

антов. Мы получили противоречие. 
Ответ: нельзя. 


